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SUPERFICIE CILINDRICA

/' DEFINICION

Dadas una recta y una curva simple abierta o cerrada, tal que la recta sea
secante al plano que contiene a la curva. Se denomina superficie
cilindrica, a la superficie generada por una recta (generatriz) al
trasladarse paralelamente a la recta dada, por todos los puntos de la linea

curva (directriz).

superficie cilindrica (abier

generatriz

directriz

OBSERVACION Si la directriz es cerrada, entonces se denomina superficie
cilindrica cerrada, en caso contrario se denomina abierta.
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CILINDRO
DEFINICION

Se denomina cilindro, a la union de las secciones determinadas por dos
planos paralelos entre si y secantes a una superficie cilindrica cerrada y la
parte de esta superficie comprendida entre los planos paralelos.

base

generatriz |
seccion recta
seccion -
transversal

altura

base
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CILINDRO RECTO CILINDRO OBLICUO

Es el cilindro cuyas generatrices Es el cilindro cuyas generatrices no
son perpendiculares a las bases. son perpendiculares a las bases.
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CILINDRO CIRCULAR RECTO
DEFINICION OBSERVACION

También se denomina cilindro de
revolucion, ya que es generado por un
rectangulo que gira 360 alrededor de una

Es el cilindro recto de bases
circulares.

recta que contiene a uno de los lados
considerado como eje de giro.
<} 360°
= C A B
g g
1 [
I A' B'
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CILINDRO OBLICUO DE SECCION RECTA CIRCULAR

DEFINICION
Es el cilindro oblicuo cuya seccion recta es un circulo.

—
’__—— —-__~
- -~

Base eliptica A (_

seccion recta

AI

\N~
ol TR e T
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xic4hay' AREA LATERAL DE UN CILINDRO CIRCULAR RECTO

" TEOREMA

El area de la superficie lateral de un cilindro circular recto, es igual al
producto de las longitudes de la circunferencia de la base y la
generatriz.

2TTr
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AREA TOTAL DE UN CILINDRO CIRCULAR RECTO

TEOREMA

El area de la superficie total de un cilindro circular recto, es igual a la
suma del area de la superficie lateral y las areas de las bases.
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EJERCICIO 01

En un cilindro circular recto, el area lateral es igual a S y una seccion
transversal determina dos cilindros. En uno de ellos la altura es
congruente con el radio de |la base ;Cual es el area total del otro cilindro
determinado?

s
INT?
2y

3
D) S E) 2S
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En un cilindro circular recto, el area lateral esiguala Sy
RESOLUCl()N 01 una seccion transversal determina dos cilindros. En uno

de ellos la altura es congruente con el radio de la base
¢ Cual es el area total del otro cilindro determinado?

_ ~R__ D, « Dato: 5= S = 2nRg
R:\':'E:: """ o « Calcule: Sy del cilindro C,
| « S; =2nR(g — R) + 2mnR?

g St = 2nRg — 2nR? + 2nR?
22 C, St = 2nRg
S et
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(|l AREA LATERAL DE UN CILINDRO OBLICUO DE SECCION
B RECTA CIRCULAR

TEOREMA

El area de la superficie lateral de un cilindro oblicuo de seccion recta
circular, es igual al producto del perimetro de la seccion recta y la longitud
de la generatriz.

B B

. o Y
o> |

S, =(2nr)g
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EJERCICIO 02

En un cilindro oblicuo, M y N son centros de las bases y un diametro de
la base inferior contiene a N. Si los angulos AMN y ABM son
congruentes y MB = 2 u, entonces la longitud (en u) de la generatriz del
cilindro es
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En un cilindro oblicuo, M y N son centros de las bases y

= un didmetro de la base inferior contiene a N. Si los
RESOLUCION 02 angulos AMN y ABM son congruentes y MB = 2 u,

entonces la longitud (en u) de la generatriz del cilindro es

- AANM~ A AMB
O
>=n=7~ ()
g n2=2r2 sn=r/2 .(2)
* (2)en(1):

/AN NN o

2 /2
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‘ AREA TOTAL DE UN CILINDRO OBLICUO DE SECCION
- RECTA CIRCULAR

DEFINICION

El drea de la superficie total de un cilindro oblicuo de seccion recta
circular, es igual a la suma del area lateral y las areas de las bases.

B

A B

=

Bf
Bf
AJ‘

S.=S +2S,
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" TEOREMA

El volumen de un sélido determinado
por un cilindro, denominado también
sélido cilindrico, es igual al producto
del area de la base y la longitud de la
altura del cilindro.

VOLUMEN DEL SOLIDO DETERMINADO POR UN CILINDRO

TEOREMA

El volumen de un sélido cilindrico es
igual al producto del area de Ia
seccion recta y la longitud de una
generatriz del cilindro.

V=1(Ssr )0
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EJERCICIO 03

El desarrollo de la superficie lateral de un cilindro de revoluciéon es una
region cuadrada cuyo lado mide L. Calcule el volumen del sdélido

determinado por el cilindro.

L3 L3 L3
A) am B) = t) =y
37rL3 :
D) " E) L
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El desarrollo de la superficie lateral de un cilindro de
4 revolucion es una region cuadrada cuyo lado mide L.
RESOLUCION 03 Calcule el volumen del sdlido determinado por el cilindro.

L = ot /_:_ Dato:
\ L= A r:L

2TC
h=L
Teorema:
V=mr?h

h=L

V=m()? ()

I 3
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EJERCICIO 04

En un cilindro oblicuo de seccidn recta circular, la recta mediatriz de una
generatriz que mide g y la recta perpendicular a una de las bases en el
centro, se intersecan en un extremo de la generatriz diametralmente
opuesta. ;Cual es el volumen del solido determinado por el cilindro

oblicuo?

3mngs3 3mngs3 3mngs3
A) 6 B) =g C) =
D)3T[g3 E) 3ng?®
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En un cilindro oblicuo de seccién recta circular, la recta mediatriz de
una generatriz que mide g y la recta perpendicular a una de las bases
en el centro, se intersecan en un extremo de la generatriz
diametralmente opuesta. ;Cual es el volumen del solido determinado
por el cilindro oblicuo?

Calcule el volumen V del sdélido determinado por el

cilindro oblicuo

Dato: AO=0D, entonces AABD es isOsceles
(AB=BD =g)

Teorema de la mediatriz :
BD = BC = g = ADBC es equilatero.

BH es didmetro de la seccidn recta circular
del cilindro oblicuo.

Teorema:V = (AS_R)(%)

(gJ_ 3ng3

2
“2)-9>V==¢
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EJERCICIO 05

El area total de un cilindro recto de revolucién es S. Calcule la longitud
del radio de la base para que el volumen sea maximo.

A) % B) \/% C) %
33 5S
D) 2« E) &
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El area total de un cilindro recto de revolucion es S.
Calcule la longitud del radio de la base para que el
volumen sea maximo.

« CalculeR
 Datos: ATOTAL= S
« S=2nRg+ 2nR?

Sy 2 S _p2
2—1_[—R9+R —>Rg—21T R

« V, =1TRzg = tRg.R
Vo= (o — R2)(RO)12
S

~— — 3R?
 V,:maximo — 2“ L

1/2
5
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EJERCICIO 06

Dos cilindros circulares rectos tienen el mismo eje y las bases
coplanares, el plano determinado por dos generatrices del cilindro mayor
gue contiene a solo una generatriz del cilindro menor determina en el
cilindro mayor una seccion cuadrada. Si la generatriz mide g , calcule el
volumen del solido determinado por los cilindros.
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Dos cilindros circulares rectos tienen el mismo eje y las bases

RESOLUCl()N 06 | coplanares, el plano determinado por dos generatrices del cilindro mayor
que contiene a solo una generatriz del cilindro menor determina en el

cilindro mayor una seccion cuadrada. Si la generatriz mide g, calcule el
volumen del sélido determinado por los cilindros.

:Vx

* Calcule: Veomprendido entre
los cilindros

« AD Yy BC: generatrices del cilindro mayor

PQ: generatriz del cilindro menor.
« Datos: ABCD es cuadrado
Vx= T[(Rz 3 rZ)g

Se sabe que: R? —r? %—2

2

gB
Vx = ’l'[(z)g Vx= Tt Z
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EJERCICIO 07/

En la figura se muestra el desarrollo de la superficie total de un cilindro
circular recto de generatriz AB siendo AD,E y F puntos de tangencia.
Calcule el volumen del sélido determinado por el cilindro.

A) B T - 13
B) RS@ WIFTZ - 1)z
0) B2 (viFre - 1y:
D) Rgf T+ - 1):
E) Rgf NI+ - 1)
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En la figura se muestra el desarrollo de la
superficie total de un cilindro circular recto de

RESOLUCION 07 generatriz AB siendo ADE y F puntos de

tangencia. Calcule el volumen del sélido
determinado por el cilindro.

Calcule: Vgijindro = Tr2g

Las cuerdas TBy FS son secantes en 0,
T. de cuerdas: (BO,)(0,T) = (FO,)(0,S)

reemplazando: (g + r)(g-r) = (r)(2R-r) —g%= 2Rr .....(1)

. ABAO: R?= @2 + (mr)2.....(2)

RWITe-
+ De(1)y(2): mr2+2Rr-R¥=0 r=———p—

1 5

Viiiindro= =Tr? 87 T[FZ(ZRF)Z_ T[(ZR)ZFZ

R3\/_ e
Vcilindro ( 1+ e — 1)2 Clave: C
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